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Aufgabe 3.1 (4 Punkte)
Bestimmen Sie jeweils das Minimalpolynom der folgenden Matrizen:

A =

(
2 1
1 2

)
∈ R2×2, B =

(
1 1
0 1

)
∈ C2×2, C =

 3 0 1
2 2 2
−1 0 1

 ∈ R3×3.

Aufgabe 3.2 (4 Punkte)
Sei F ein Körper. Beweisen Sie den Satz von Cayley-Hamilton für allgemeine Matrizen(

a b
c d

)
∈ F2×2

durch explizites Nachrechnen.

Aufgabe 3.3 (4 Punkte)
Seien V = Rn×n, A ∈ V und ein ϕ : V → V, X 7→ A ·X. Zeigen Sie:

(a) µϕ(x) = µA(x). (Hierbei sind µϕ und µA die Minimalpolynome von ϕ bzw. A.)

(b) ϕ und A besitzen dieselben Eigenwerte.
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