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Aufgabe 2.1 (4 Punkte)
Sei R ein euklidischer Ring.
Ein Element k ∈ R heißt kleinstes gemeinsames Vielfaches (kurz kgV) von a, b ∈ R genau
dann, wenn:

(1) a | k und b | k

(2) Für alle k̃ ∈ R gilt: (a | k̃ ∧ b | k̃) ⇒ k | k̃.

Zeigen Sie:

(a) Ist g ∈ R ein ggT von a, b ∈ R, dann ist k := ab
g
∈ R ein kgV von a und b.

(b) Ist k ∈ R ein kgV von a, b ∈ R, dann ist g := ab
k
∈ R ein ggT von a und b.

Aufgabe 2.2 (4 Punkte)
Bestimmen Sie jeweils ein ggT(p, q) und ein kgV(p, q) von:

(a) p(X) := 4X3 + 3X2 + X − 2, q(X) := 2X2 + X + 2 ∈ Z5[X]

(b) p(X) := 3X2 + 1, q(X) := X4 + 5X3 + 2 ∈ Z7[X].

Aufgabe 2.3 (4 Punkte)
Seien f, g ∈ Q[X] durch

f(X) = 4X3 + 8X2 + X − 2 , g(X) = 2X2 + X + 2

gegeben. Wenden Sie die Polynomdivision auf f(X)/g(X) an, sprich finden Sie Polynome q, r ∈
Q[X] so, dass f = qg + r. Verifizieren Sie, dass deg[r(X)] < deg[g(X)] wahr ist.
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